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Class : 9th  

Subject : Mathematics 
Chapter : 10 

Chapter Name : व�ृ 

पर्� नावली 10.1

 
 
Q1 खाली �थान भिरए: 
(i) व�ृ का क� दर् व�ृ के _______ म� ि�थित है (बिहभा�ग/अ�यतंर)। 
(ii) एक िबदं ु, िजसकी व�ृ के क� दर् स ेदरूी ितर्�या स ेअिधक हो , व�ृ के ________ म� ि�थत है (बिहभा�ग/अ�यतंर)। 
(iii) व�ृ की सबस ेबड़ी जीवा व�ृ का _______ होता है। 
(iv) एक चाप _______ होता है , जब इसके िसरे एक �यास के िसर� हो। 
(v) व�ृखडं एक चाप तथा ________ के बीच का भाग होता है। 
(vi) एक व�ृ , िजस तल पर ि�थत है , उस े_____ भागो ंम� िवभािजत करता है। 
 
Answer. 
(i) अ�यतंर 
(ii) बिहभा�ग 
(iii) �यास 
(iv) अध�व�ृ 
(v) जीवा 
(vi) तीन 
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Q2 िलिखए , स�य या अस�य । अपने उ�र के कारण दीिजए। 
(i) क� दर् को व�ृ पर िकसी िबदं ुस ेिमलाने वाला रेखाखडं व�ृ की ितर्�या होती है। 
(ii) एक व�ृ म� समान लबंाई की पिरिमत जीवाए ँहोती है। 
(iii) यिद एक व�ृ को तीन बराबर चापो ंम� बाटँ िदया जाए , तो पर्�यके भाग दीघ� चाप होता है। 
(iv) व�ृ की एक जीवा , िजसकी ल�बाई ितर्�या स ेदो गनुी हो , व�ृ का �यास है। 
(v) ितर्�यखडं , जीवा एवं सगंत चाप के बीच का �ेतर् होता है। 
(vi) व�ृ एक समतल आकृित है । 
 
Answer.  
(i) स�य, क� दर् को व�ृ पर िकसी िबदं ुस ेिमलाने वाला रेखाखडं व�ृ की ितर्�या होती है। 
(ii) अस�य, व�ृ की जीवाए ँअलग-अलग लबंाई की हो सकती है। 
(iii) अस�य, व�ृ को तीन बराबर चापो ंम� बाटँ िदया जाए , तो पर्�यके भाग  का कोण बनाएगा। अतः लघ ुचाप बनाएगा। 
(iv) स�य, व�ृ की एक जीवा िजसकी ल�बाई ितर्�या स ेदो गनुी हो व�ृ का �यास है। 
(v) अस�य, ितर्�यखडं , जीवा एवं सगंत चाप के बीच का �ेतर् होता है। 

120
o
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(vi) स�य, व�ृ एक समतल आकृित है । 
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Q1 याद कीिजए िक दो व�ृ सवा�गसम होत� है , यिद उनकी ितर्�याए ँबराबर हो।ं िस� कीिजए िक सवा�गसम व�ृो ंकी बराबर जीवाएँ
उनके क� दर्ो ंपर बराबर कोण अंतिरत करती है। 
 
Answer.  

 
 
सवा�गसम वतृ का क� दर् तथा ितर्�या (D,r) और (M,r) है तथा EF=NO है। 
दशा�इय ेिक 

 और  म�  
EF=NO  
DE=MN (ितर्�याए)ँ 
DF=MO (ितर्�याए)ँ 
अतः 

 (SSS िनयम)  
सवा�गसम ितर्भजु के सगंत कोण समान होते है अतः  
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Q2 िस� कीिजए िक सवा�गसम व�ृो ंकी जीवाए ँउनके क� दर्ो ंपर बराबर कोण अंतिरत कर� , तो जीवाए ँबराबर होती है। 
 
Answer. 

 
 
सवा�गसम वतृ का क� दर् तथा ितर्�या (D,r) और (M,r) है तथा EF=NO है। 
दशा�इय ेिक EF=NO 

 और  म�  

∠EDF = ∠NMO

△DEF △MNO

△DEF ≅△MNO

∠EDF = ∠NMO

△DEF △MNO
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DE=MN (ितर्�याए)ँ 
  

DF=MO (ितर्�याए)ँ 
 (SSS िनयम) 

 EF=NO 
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Q1 व�ृो ंके कई जोड़ो (य�ुम) खीिंचए । पर्�यके जोड़े म� िकतने िबदं ुउभयिन�ठ है ? उभयिन�ठ िब�दओु ंकी अिधकतम स�ंया �या है? 
Answer.  

 
 
िचतर्ानसुार पर्�यके जोड़े म� 0,1 या 2 िबदं ुउभयिन�ठ है । उभयिन�ठ िब�दओु ंकी अिधकतम स�ंया 2 है । 
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Q2 मान लीिजए आपको एक व�ृ िदया है। एक रचना इसके क� दर् को �ात करने के िलए दीिजए। 
 
Answer.  

 
 
िचतर्ानसुार िबदं ुA, B और C क� दर् O तथा ितर्�या r वाल ेव�ृ पर है। 
AC और BC को िमलाकर इनके लबंसमि�भाजक डाल ेजो एक-दसूरे को िबदं ुO पर पर्ित�छेद करते है। 
अब िबदं ुO को क� दर् मानकर OA ितर्�या लकेर एक व�ृ बनाया। 
 

∠EDF = ∠NMO

△DEF ≅△MNO

∴
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Q3 यिद दो व�ृ पर�पर दो िबदंओु ंपर पर्ित�छेद कर� , तो िस� कीिजए िक उनके क� दर् उभयिन�ठ जीवा के लबं समि�भाजक पर
ि�थत है। 
 
Answer. 

 
 
िचतर्ानसुार दो वतृ क� दर् M व N और ितर्�या r के बनाय ेजो दो िबदंओु ंY और Z पर पर्ित�छेद करते है। 
दशा�इय ेिक M और N उभयिन�ठ जीवा YZ के लबं समि�भाजक पर ि�थत है। 
YZ म� म�य िबदं ुL स ेM और N को िमलाया। 
व�ृ की जीवा YZ है और ML, YZ का समि�भाजक है। 
इसिलए 

 
अतः  
इसी पर्कार , 
YZ व�ृ की जीवा है और NL जीवा का समि�भाजक है। 
इसिलए  

 
अतः  

 
अब , 

 
इसी पर्कार , 

 और  रेखा य�ुम बनाते है अतः MLN एक सरल रेखा है। 
अतः क� दर् M और N उभयिन�ठ जीवा YZ के लबं समि�भाजक पर है। 
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Q1 5cm तथा 3cm ितर्�या वाल ेदो व�ृ दो िबदंओु ंपर पर्ित�छेद करते है तथा उनके क� दर्ो ंके बीच की दरूी 4cm है। उभयिन�ठ
जीवा की लबंाई �ात कीिजए।  
 
Answer. 

ML⊥Y Z

∠MLY = 90
o

ML⊥Y Z

∠NLY = 90
o

∠MLY + ∠NLY = 90
o

+ 90
o

= 180
o

∠MLY ∠NLY
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िचतर्ानसुार क� दर् , ितर्�या (R,3) और C(S,5) के दो व�ृ आपस म� C और D पर काटते है। अब RC और SC को िमलाया और RL
जीवा CD का समि�भाजक बनाया। 

 
माना , RL=a 
SL=4-a 

 म� पाइथागोरस पर्मये स े, 
 -(1)\) 

 म� पाइथागोरस पर्मये स े, 
 -(2)\) 

समीकरण (1) और (2) स,े 

 
9-9=8a 

 

समीकरण (1) स े, 
 ,  

CL=3 
CD=2CL 
CD= =6 
 
Page:214 , Block Name : पर्� नावली 10.4 
 
Q2 यिद एक व�ृ की दो समान जीवाए ँव�ृ के अंदर पर्ित�छेद करे , तो िस� कीिजए िक एक जीवा के खडं दसूरी जीवा के सगंत खडंो
के बराबर है। 
 
Answer. व�ृ की समान जीवाए ँPQ और RS िबदं ुN पर काटती है।  
 

RL⊥CD

∠RLC = 90o

△CRL

CL
2 = CR

2 − RL
2

△CRL

CL
2 = CS

2 − SL
2

CR
2 − RL

2 = CS
2 − SL

2

32 − a
2 = 52 − (4 − a)

2

9 − a
2 = 25 − (16 + a

2 − 8a)

a = = 0
0

8

CD
2 = 32 − 02 = 9

2 × 3
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दशा�इय ेिक PN=RN और QN=SN  
ON को िमलाया  

 और  बनाए। 
 और  म� , 

 
PN=PN  
OL=OM  

 (RHS िनयम) 
NL=NM -(i)  
तथा PQ=RS -(ii) 

 

PL=RM -(iii) 
समीकरण (i) और (ii) को जोड़ने पर , 
PL+NM=RM+NM 
PN=RN -(iv) 
समीकरण (iii) और (iv) स े,  
PQ-PN=RS-RN 
NQ=NS 
 
Page:214 , Block Name : पर्� नावली 10.4 
 
Q3 यिद एक व�ृ की दो समान जीवाए ँव�ृ के अंदर पर्ित�छेद करे , तो िस� कीिजए िक पर्ित�छेद िबदं ुको क� दर् स ेिमलाने वाली रेखा
जीवाओ ंस ेबराबर कोण बनाती है।  
 
Answer. 

OM⊥PQ OM⊥RS

△OLN △OMN

∠OLN = ∠OMN

△OLN ∼ △OMN

PQ = RS
1

2

1

2
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व�ृ की समान जीवाए ँPQ और RS िबदं ुN पर काटती है।  
दशा�इय ेिक  है।  
ON को िमलाया  

 और   
 और  म� , 

  
PN=PN  
OL=OM  

 (RHS िनयम) 
  

 
Page:214 , Block Name : पर्� नावली 10.4 
 
Q4 यिद एक रेखा दो सक� दर्ी व�ृो ं( एक ही क� दर् वाल ेव�ृ ) को , िजनका क� दर् O है , A,B,C और D पर पर्ित�छेद करे , तो िस�
कीिजए AB=CD है।  

 
 
Answer.  

∠ONL = ∠ONM

OM⊥PQ OM⊥RS

△OLN △OMN

∠OLN = ∠OMN

△OLN ∼ △OMN

∠ONL = ∠ONM
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क� दर् O वाल ेदो सक� दर्ी व�ृ है , A,B,C और D पर पर्ित�छेद करते है। 
दशा�इय ेिक AB=CD  

 
BC अ�तः व�ृ की जीवा है  

 
BM=CM -(i) 
AD बा�व�ृ की जीवा है  

  
AM=DM -(ii) 
समीकरण (ii) को (i) घटाने पर , 
AM-BN=DM-CM 
AB=CD 
 
Page:214 , Block Name : पर्� नावली 10.4 
 
Q5 एक पाक�  म� बने 5cm ितर्�या वाल ेव�ृ पर खड़ी तीन लड़िकया ँरेशमा , सलमा एवं मनदीप खले रही है । रेशमा एक ग�द को सलमा
के पास , सलमा मनदीप के पास तथा मनदीप रेशमा के पास फ� कती है। यिद रेशमा तथा सलमा के बीच और सलमा तथा मनदीप के
बीच की पर्�यके दरूी 6m हो , तो रेशमा और मनदीप के बीच की दरूी �या है? 
 
Answer.  

 
 
िचतर्ानसुार R , S और M क्रमशः रेशमा , सलमा और मनदीप को दशा�ते है।  
अतः RS=SM=6cm है। 

OM⊥AD

OM⊥BC

OM⊥AD
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OR , OS , RS , RM और OM को िमलाया  
  

 म� , 
OS=OR और   
RL=LS=3cm  

 म� पाइथागोरस पर्मये स े, 

 
OL=4 

 और  म� , 
व�ृ की ितर्�याएँ, OR=OM  

  
OK=OK  

 ( SAS िनयम) 
सवा�गसमता ितर्भजु के सगंत भाग बराबर है, RK=MK  

  
जीवा के समि�भाजक करने वाली और क� दर् स ेहोकर जाने वाली रेखा जीवा पर लबं होती है। 

अब ,  का �ेतर्फल =  -(i) 

तथा ,  का �ेतर्फल =  -(ii) 

समीकरण (i) और (ii) स े, 

 
KR=4.8 
RM= KR 

 
RM=9.6cm 
 
Page:214 , Block Name : पर्� नावली 10.4 
 
Q6 20m ितर्�या का एक गोल पाक�  (व�ृाकार) एक कालोनी म� ि�थत है । तीन लड़के अंकुर , सै�यद तथा डेिवड इसकी पिरसीमा पर
बराबर दरूी पर बैठे है और पर्�यके के हाथ म� एक िखलौना टेलीफोन आपस म� बात करने के िलए है। पर्�यके फोन की डोरी की ल�बाई
�ात कीिजए। 
Answer. 
 

OL⊥RS

△ORS

OL⊥RS

△OLS

OL
2

= OS
2

− SL
2

OL
2

= 5
2

− 3
2

= 25 − 9

OL
2

= 16

△ORK △OMK

∠ROK = ∠MOK

△ORK ∼ △OMK

OK⊥RM

△ORS ×RS ×OL
1

2

△ORS ×OS ×KR
1

2

×RS ×OL = ×OS ×KR
1

2

1

2

RS ×OL = OS ×KR

6 × 4 = 5 ×KR

2×

= 2 × 4.8
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िचतर्ानसुार A , S और D क्रमशः अंकुर , सै�यद तथा डेिवड को दशा�ते है। 
AS=AD=SD है। पाक�  की ितर्�या 20m है , AO=SO=DO=20m ,  बनाया । 
माना AS=AD=SD=2x cm है। 

 म� , 
AS=AD और   
SP=PD=x cm  

 म� , पाइथागोरस पर्मये स े, 

 
अब  म� , पाइथागोरस पर्मये स े, 

 
इसिलए फोन की डोरी की ल�बाई =2x=  
 
Page:215 , Block Name : पर्� नावली 10.4 
 
Q1 क� दर् O वाल ेएक व�ृ पर तीन िबदं ुA , B और C इस पर्कार है िक  तथा  है । यिद चाप
ABC के अितिर�त व�ृ पर D एक िबदं ुहै , तो  �ात कीिजए। 
 

AP⊥SD

△ASD

AP⊥SD

△OPD

OP
2 = OD

2 − PD
2

OP
2 = 202 − x2 = 400 − x2

OP = √400 − x2

△APD

AP
2 + PD

2 = AD
2

AO + OP
2 + x

2 = 2x
2

20 + √400 + x22
+ x

2 = 4x
2

400 + 400 − x
2 + 2 × 20 × √400 − x2 + x

2 = x
2

800 + 40√400 − x2 = 4x2

200 + 10√400 − x2 = x2

10√400 − x2 = x2 − 200

100(400 − x
2) = (x

2 − 400)
2

40000 − 100x
2 = x

2 + 40000 − 400x
2

x
4 − 300x

2 = 0
x

2(x
2 − 300) = 0

x2 = 300 ⇒ x = 10√3
2 × 10√3 = 20√3m

∠BOC = 30o ∠AOB = 60o

∠ADC
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Answer. 

 
Page:221 , Block Name : पर्� नावली 10.5 
 
Q2 िकसी व�ृ की एक जीवा व�ृ की ितर्�या के बराबर है। जीवा �ारा लघ ुचाप के िकसी िबदं ुपर अंतिरत कोण �ात कीिजए तथा दीघ�
चाप के िकसी िबदं ुपर अंतिरत कोण �ात कीिजए। 
 
Answer. 
 

 
 
व�ृ म�, OP=PQ,  और  है। 

 म� , 
OP=PQ  
ितर्�याए,ँ OP=OQ  
OP=OQ=PQ 
PRQ एक समबाहु ितर्भजु है। 

  

 

∠AOC = ∠AOB + ∠BOC = 60
o

+ 30
o

= 90
o

∠AOC = 2∠ADC

∠ADC = ∠AOC
1

2

∠ADC = × 90
o1

2

∠ADC = 45o

∠PSQ ∠PRQ

△PSQ

POQ = 60
o

∠POQ = 2∠PSQ

∠PSQ = ∠POB
1

2
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=60/2 
=30 
PQRS एक चक्रीय चतभु ु�ज है। 
इसिलए , 
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Q3  है , जहा ँP , Q तथा R , क� दर् O वाल ेएक व�ृ पर ि�थत िबदं ुहै।  �ात कीिजए। 
 

 
 
Answer.  

 
 
PQRS एक चक्रीय चतभु ु�ज है। 

  

 म� , 
ितर्�याए,ँ OP=OR  

  
 म� , 

∠PRQ + ∠PSQ = 180o

∠PRQ + 30o = 180o

∠PRQ = 180o − 30o = 150o

∠PQR = 100o ∠OPR

∠PSR + ∠PQR = 180o

∠PSR + 100o = 180o (∠PQR = 100o)

∠PSR = 180o − 100o = 80o

∠PQR = 2∠PSR

∠PQR = 2 × 80o = 160o

△OPR

∠OPR = ∠OPR

△OPR

∠ORP + ∠OPR + ∠PQR = 180o
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Q4  और  हो , तो  �ात कीिजए। 
 

 
 
Answer.  म� , 
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Q5 एक व�ृ पर A , B , C और D चार िबदं ुहै । AC और BD एक िबदं ुE पर इस पर्कार पर्ित�छेद करते है िक 

 तथा है ।  �ात कीिजए। 
 

 
 
Answer.   

 म� , 

∠OPR + ∠OPR + 160
o

= 180
o

2∠OPR + 160
o

= 180
o

2∠OPR = 180
o

− 160
o

= 20
o

∠OPR = = 10
o20o

2

∠ABC = 69
o

∠ACB = 31
o

∠BDC

△ABC

∠A + ∠ABC + ∠ACB = 180
o

∠A + 69
o

+ 31
o

= 180
o

∠A + 100
o

= 180
o

∠A = 180
o

− 100
o

∠BDC = ∠A

∠BDC = 80
o

∠BEC = 130
o

∠ECD = 20
o

∠BAC

∠DEC + ∠BEC = 180
o

∠DEC + 130
o

= 180
o

∠DEC = 180
o

− 130
o

= 50
o

△DEC ∠D + ∠DEC + ∠DCE = 180
o

∠D + 50
o

+ 20
o

= 180
o

∠D + 70
o

= 180
o
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Q6 ABCD एक चक्रीय चतभु ु�ज है िजसके िवकण� एक िबदं ुपर पर्ित�छेद करते है। यिद  और 

 हो , तो �ात कीिजए। पनुः यिद AB=BC हो , तो  �ात कीिजए। 
 
Answer.  
 

 
 

  

 म� , 

 
यिद AB=BC  

  
 

यहा,ँ 
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Q7 यिद एक चक्रीय चतभु ु�ज के िवकण� उसके शीष� स ेजाने वाल ेव�ृ के �यास हो ं, तो िस� कीिजए िक वह एक आयत है। 
 
Answer. 
 

∠D = 180
o

− 70
o

= 110
o

∠BAC = ∠D

∠BAC = 110
o

∠DBC = 70
o

∠BAC = 30
o

∠ECD

∠BDC = ∠BAC

∠BDC = 30
o

△BDC ∠BCD + ∠BDC + ∠DBC = 180
o

∠BCD + 30
o

+ 70
o

= 180
o

∠BCD + 100
o

= 180
o

∠BCD = 180
o

− 100
o

= 80
o

∠BCA = ∠BAC

BCA = 30
o

∠ECD + ∠BCE = ∠BCD

∠ECD + 30
o

= 80
o

∠ECD = 80
o

− 30
o

= 50
o
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PS व�ृ का �यास है तथा अध�व�ृ म� बना कोण समकोण होता है 

 -(i) 
QR व�ृ का �यास है तथा अध�व�ृ म� बना कोण समकोण होता है 

 -(ii) 
समीकरण (i) और (ii) स,े 

 
अतः PQRS एक आयत है। 
 
Page:222 , Block Name : पर्� नावली 10.5 
 
Q8 यिद एक समलबं की असमांतर भजुाए ँबराबर हो ं, तो िस� कीिजए िक वह चक्रीय है। 
 
Answer. 
 

 
 
समलबं PQRS म� PQ||SR तथा PS=QR है अतः PS||RT खीचंा। 
चतभु ु�ज PQTS म� 
PQ||ST  
PS||QT  
PQTS एक समांतर चतभु ु�ज है। 
PS=QT  
PS=QR  
QT=QR 

∠PRS = 90
oऔर∠PQS = 90

o

∠QPR = 90
oऔर∠QSR = 90

o

∠PRS = ∠PQR = ∠QPS = ∠QRS = 90
o
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 म� , QT=QR  
 -(i)  
 -(ii)  

  
समीकरण (i) और (ii) स े

  
PQTS एक चक्रीय चतभु ु�ज है। 
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Q9 दो व�ृ दो िबदंओु ंB और C पर पर्ित�छेद करते है। B स ेजाने वाल ेदो रेखाखडं ABD और PBQ व�ृो ंको A, D और P, Q पर
क्रमशः पर्ित�छेद करते हुए खीचं ेगए है। िस� कीिजए िक  है।  
 

 
 
Answer.  -(i)  

 -(ii)  
 -(iii)  

समीकरण (i) , (ii) और (iii) स े
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Q10 यिद िकसी ितर्भजु की दो भजुाओ ंको �यास मानकर व�ृ खीचं ेजाए ँ, तो िस� कीिजए िक इन व�ृो ंका पर्ित�छेद िबदं ुतीसरी
भजुा पर ि�थत है। 
 
Answer.  

 
 
ितर्भजु की भजुाओ ंPQ और PR को �यास मानकर बनाय ेगए व�ृ एक दसूरे को िबदं ुS पर काटते है। PQ व�ृ का �यास तथा 

△TQR

∠R = ∠2

∠P = ∠1

∠1 + ∠2 = 180
o

∠P + ∠R = 180
o

∠ACP = ∠QCD

∠ACP = ∠ABP

∠ABP = ∠QBD

∠QBD = ∠QCD

∠ACP = ∠QCD
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 अध�व�ृ म� बना कोण है। 
 -(i)  
 -(ii)  

 और  रेखा य�ुम बनाते है , अतः QSR एक सरल रेखा है। 
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Q11 उभयिन�ठ कण� AC वाल ेदो समकोण ितर्भजु ABC और ADC है। िस� कीिजए िक  है। 
Answer. 
 

 
 
ABC और ADC उभयिन�ठ कण� AC पर दो समकोण ितर्भजु है। 
दशा�इए   
ितर्भजु ABC और ADC एक ही आधार BC पर ि�थत है तथा  है। 
अतः , िबदं ुA,B,C और D एक ही व�ृ पर ि�थत है। एक व�ृखडं म� बने कोण बराबर होते है 
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Q12 िस� कीिजए िक चक्रीय समांतर चतभु ु�ज आयत होता है। 
 
Answer. 
 

 

∠PSQ

∠PSQ = 90
o

∠PSR = 90o

∠PSQ + ∠PSR = 90o + 90o = 180o

∠PSQ ∠PSR

∠CAD = ∠CBD

∠CAD = ∠CBD

∠BAC = ∠BDC

∠CAD = ∠BAD
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PQRS एक चक्रीय समांतर चतभु ु�ज है। 
दशा�इए PQRS एक आयत है। 
चक्रीय चतभु ु�ज PQRS म� 

 -(i)  
(\angle P=\angle R\) -(ii)  
समीकरण (i) और (ii) स े, 

 

समांतर चतभु ु�ज िजसका कोण समकोण हो आयत कहलाता है। अतः PQRS एक आयत है। 
 
Page:223 , Block Name : पर्� नावली 10.5 
 

∠P + ∠R = 180
o

∠P + ∠P = 180
o

2∠P = 180
o

∠P = = 90
o180o

2
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